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ΑΡΧΗ 1ΗΣ ΣΕΛΙΔΑΣ  

 

ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ Γ' ΤΑΞΗΣ ΗΜΕΡΗΣΙΟΥ 

ΓΕΝΙΚΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ  

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ:  

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ  

ΣΥΝΟΛΟ ΣΕΛΙΔΩΝ: ΤΕΣΣΕΡΙΣ  (4) 
 

ΘΕΜΑ Α  

A1 .  Να αποδείξετε ότι ,  αν μια συνάρτηση f  είναι 

παραγωγίσιμη σε ένα διάστημα Δ και  ισχύει :  

f ′ (x )>0 για κάθε x∈Δ,  τότε η f  είναι  γνησίως αύξουσα στο 

Δ.  

Μονάδες 5 

Α2.   Να δώσετε τον ορισμό του σημείου καμπής μιας 

συνάρτησης f .  

Μονάδες 5 

Α3.  Να χαρακτηρίσετε τις  προτάσεις  που ακολουθούν, 

γράφοντας στο τετράδιό σας δίπλα στο γράμμα που 

αντιστοιχεί  σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η 

πρόταση είναι σωστή,  ή Λάθος,  αν η πρόταση είναι 

λανθασμένη.  

α. Αν lim
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) = ℓ με ℓ>0,  τότε υπάρχει περιοχή κοντά στο 

x ₀  στην οποία f(x)>0. 

β.  Αν μια συνάρτηση f  είναι γνησίως φθίνουσα σε 

διάστημα Δ, τότε η εξίσωση f(x )=0 έχει  το πολύ μία ρίζα 

στο Δ.  

γ.  Αν μια συνάρτηση f  ε ίναι συνεχής στο [α,β] ,  τότε 

παίρνει  υποχρεωτικά μια μέγιστη και  μια ελάχιστη τιμή 

στο [α,β ] .  

δ.  Αν μια συνάρτηση f  παρουσιάζει  τοπικό μέγιστο στο x ₀ ,  

τότε υποχρεωτικά f ′ ′ (x ₀ )<0.  

ε.  Αν  ∫ 𝑓(𝑥)
𝛽

𝛼
dx = 0,  τότε υποχρεωτικά f(x )=0 για κάθε 

x∈[α,β] .  

Μονάδες 10 
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ΑΡΧΗ 2ΗΣ ΣΕΛΙΔΑΣ  
 

Α4.  i )  Να χαρακτηρίσετε την παρακάτω πρόταση ως 

Σωστή ή Λάθος :  

 

«Αν μια συνάρτηση f  είναι συνεχής σε ένα σημείο x ₀ ,  τότε 

ε ίναι  και  παραγωγίσιμη στο σημείο αυτό.»  

Μονάδες 2 

i i )  Να δώσετε ένα παράδειγμα που να υποστηρίξετε την 

απάντησή σας.  

Μονάδες 3 

Μονάδες 5  

 

ΘΕΜΑ Β  

Δίνεται  η  συνάρτηση:𝑓(𝑥) = {
ax2 + bx − 1, x ≤ 0

𝑥2+𝜆𝑥+1

𝑥−1
, x > 0, x ≠ 1

 

Όπου a,b ,λ∈ℝ .  

Β1.  Να βρείτε  τις  τιμές  των a,  b ,  λ  ώστε:  
1.  η f  να είναι  συνεχής στο x=0, 

2 .  η f  να είναι  παραγωγίσιμη στο x=0, 

3 .  να ισχύει:  lim
𝑥→+∞

(𝑓(𝑥) − 𝑥) =-3 

4.   f (-1) = 1 

Μονάδες 5  

Β2.  Να μελετήσετε τη συνάρτηση ως προς τη μονοτονία, 

τα ακρότατα,  την κυρτότητα και  τα σημεία καμπής .  

Μονάδες 5  

Β3.  Να βρείτε  όλες τις  ασύμπτωτες της γραφικής 

παράστασης της f .  

Μονάδες 5  

Β4.  Να βρείτε  που τέμνει  τους άξονες  x-y και  να χαράξετε  

τη C f .  

Μονάδες 5  

B5. Να βρείτε  ανάλογα με τις  τιμές  του k∈ℝ ,  το πλήθος 

των ριζών της εξίσωσης y=f(x) ,  αν y=k. 

Μονάδες 5  
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ΑΡΧΗ 3ΗΣ ΣΕΛΙΔΑΣ  

 

ΘΕΜΑ Γ  

Δίνεται  η  συνάρτηση f :  [1 ,2]U[3,4]→ℝ ,  παραγωγίσιμη  

στο (3,4) ,  για την οποία ισχύουν :   

f (x)  -  x = 2 ,  x∈[1 ,2]  και  f’(x) = 1  +  
1

𝑥−2
 ,  x∈[3 ,4] 

με f(3)=1 και (fof)(x):  [1 ,2]U[3,α]→  ℝ, όπου α η 

μοναδική λύση της x + ln(x-2) = 4 .  

Γ1. Να βρείτε  τον τύπο της f .  

Μονάδες 5 

Γ2. Να αποδείξετε ότι  για x∈(1 ,2]  ισχύει:  

x  -  1  < f(f(x))  -  f(f(1))  < 2x -  2 

Μονάδες 7 

Γ3.  Να δείξετε ότι  η  (fο f)(x)  με Α f o f  = [1,2]U[3,α ]  

αντιστρέφεται  και  να βρείτε το πεδίο ορισμού και  το 

σύνολο τιμών της αντίστροφής της.  

Μονάδες 6 

Γ4.  Να υπολογίσετε το ολοκλήρωμα:  

 𝛪 = ∫ (𝑓𝑜𝑓)−1(𝑥)𝑑𝑥
2+𝑙𝑛2

1

 

Μονάδες 7 

 

ΘΕΜΑ Δ  

Έστω f(x)=ex+e - x ,  x∈ℝ   

Δ1.  Να αποδείξετε ότι  η f(x)  = 2026 έχει  ακριβώς 2 ρίζες 

x1 ,  x2 ,  όπου x1  = -x2  ,  x2  > 0  και  υπάρχει  ξ∈(x1 ,  x2) ,  τέτοιο 

ώστε :  

f’(ξ)  –  2ξ  = 0 

Μονάδες 7 

Δ2.  Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής 

παράστασης στο x=ln2. 

Μονάδες 7 

Δ3.  Να υπολογίσετε  το εμβαδόν του χωρίου που 

περικλείεται από τη C f ,  την εφαπτομένη που βρήκατε  στο 

προηγούμενο ερώτημα και  τις  ευθείες  x = 0 και  x = ln2. 

Μονάδες 6 
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ΑΡΧΗ 4ΗΣ ΣΕΛΙΔΑΣ  
 

Δ4.  Αν είχαμε ένα ισοσκελές τραπέζιο με περίμετρο  40 

μονάδες,  η μικρή βάση x, η μεγάλη 2x και  το ύψος h 

μονάδες ,  να εκφράσετε το εμβαδόν του τραπεζίου σα 

συνάρτηση του x και  να βρείτε  γ ια ποια τιμή του x το 

εμβαδόν γίνεται  μέγιστο ,  αν 0 < x < 
20

3
.  

Μονάδες 5 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ (για τους εξεταζομένους)  
 

1.  Να μην αντιγράψετε τα θέματα στο τετράδιο.  Να 

απαντήσετε στο τετράδιό σας  σε όλα τα θέματα.  

2.  Να γράψετε το ονοματεπώνυμό σας στο πάνω μέρος 

των φωτοαντιγράφων και να συμπληρώσετε την 

ημερομηνία αμέσως μόλις  σας παραδοθούν.  

3.  Δεν επιτρέπεται να γράψετε  καμιά άλλη σημείωση .  

Κατά την αποχώρησή σας να παραδώσετε μαζί  με το 

τετράδιο και  τα φωτοαντίγραφα.  

4.  Να γράψετε τις  απαντήσεις  σας μόνο με μπλε ή μόνο 

με μαύρο στυλό.   

5.  Κάθε απάντηση τεκμηριωμένη είναι  αποδεκτή.  

6.  Διάρκεια εξέτασης:  τρεις  (3) ώρες μετά τη διανομή 

των φωτοαντιγράφων.  Χρόνος δυνατής αποχώρησης:  

11:30.  

 

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ  

ΤΕΛΟΣ ΜΗΝΥΜΑΤΟΣ  
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